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Definicao de Limites 2

—

Um limite descreve o comportamento de uma funcao quando a varidvel
independente se aproxima de um determinado valor.

lim f(z) = L (1)

Isso significa que, & medida que x se aproxima de a, a fungao f(z) se aproxima de

L.
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Exemplo de Limite

—

Vamos considerar o limite:

lim (2% — 1)
T—2

Para calcular esse limite, substituimos = por 2 na funcgao:

lim(z? —1)=2>-1=3

z—2

Portanto, lim,_yo(2? — 1) = 3.
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Limite Bilateral - Exemplo

—

O limite bilateral se aproxima de um valor a partir de ambos os lados (valores
maiores e menores que a):

lim, o (22 —1)=22-1=3 |, -
limy, o+ (xz - 1) =22_1=3 i1_>m2 flz)=3 (4)
ou seja,
lim, f(z) = lim f(z) (5)
z—at T—a—
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Limite Bilateral - Exemplo

—

O limite bilateral se aproxima de um valor a partir de ambos os lados (valores
maiores e menores que a):

f(:v):{ z2—1 paraz<3

br —7 parazxz >3
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Limite Bilateral - Exemplo

—

O limite bilateral se aproxima de um valor a partir de ambos os lados (valores
maiores e menores que a):

z2—1 paraz<3
f(:c)—{ 5r—7 parax >3
limg s (0% = 1) =3 =1 =8 1) ) =8
lim, 3+ (52 —7) =53 —-7=28 v -
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Limite Unilateral a Direita 6

—

O limite unilateral a direita se aproxima de um valor a partir da direita (valores
maiores que a):

i f(@) = L (7)

Isso significa que, & medida que x se aproxima de a e apenas com valores maiores
b
que a, a funcdo f(x) se aproxima de L.
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Limite Unilateral a Esquerda 7

—

O limite unilateral a esquerda se aproxima de um valor a partir da esquerda
(valores menores que a):

Tim f(e) = T (8)

Isso significa que, & medida que x se aproxima de a e apenas com valores menores
b
que a, a funcdo f(x) se aproxima de L.
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Limite Unilateral

—

Em outras palavras:

lim
z—at

(2) # lim f(2)

Tr—a—
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Limite Unilateral

—

Em outras palavras:

lim
z—at

(2) # lim f(2)

Tr—a—

A lim f(z)

r—a
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Exemplo de limites unilaterais

—

Nao existe limite bilateral na fun¢do descrita abaixo:

_J z+3 para x<1
f(’”)_{:vl para x> 1
lim, ,1-(x+3)=14+3=14
lim, ,+(x—1)=1-1=0
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Exercicios

—

Mostre se as fungoes a seguir possuem limites bilaterais:

1. )
ra={ %
2. )
f(@) = { 5o
3.

flz) = { f’

I

T <2
T > 2

T <2
T > 2

T <2
x> 2
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